
Çàäà÷è êî Äíþ Ïðîãðàììèñòà

Çàäà÷à 1. (Ïðåäëîæèë Èâàí Àðæàíöåâ) a) Ïóñòü S � òàêîå ïîä-
ìíîæåñòâî ìíîæåñòâà öåëûõ ÷èñåë, ÷òî a+ b ëåæèò â S äëÿ ëþáûõ
a è b èç S. Äîêàæèòå, ÷òî â S íàéäåòñÿ êîíå÷íîå ïîäìíîæåñòâî,
(ìíîãîêðàòíî) ñêëàäûâàÿ ýëåìåíòû êîòîðîãî ìîæíî ïîëó÷èòü ëþ-
áîå ÷èñëî èç S.

á) Ïðèâåäèòå ïðèìåð òàêîãî ïîäìíîæåñòâà S ìíîæåñòâà âåêòîðîâ ñ
öåëûìè êîîðäèíàòàìè íà êîîðäèíàòíîé ïëîñêîñòè, ÷òî a+ b ëåæèò
â S äëÿ ëþáûõ a è b èç S, è äëÿ ëþáîãî êîíå÷íîãî ïîäìíîæåñòâà F â
S íàéäåòñÿ âåêòîð èç S, êîòîðûé íåëüçÿ ïîëó÷èòü (ìíîãîêðàòíûì)
ñëîæåíèåì âåêòîðîâ èç F .

Çàäà÷à 2. (Ïðåäëîæèë Àëåêñàíäð Øåíü) Ïóñòü Z2015 � ìíîæåñòâî
âû÷åòîâ ïî ìîäóëþ 2015 è f : Z2015 → Z2015 � îòîáðàæåíèå, äëÿ
êîòîðîãî f(x + y) = f(x) + f(y) äëÿ íå ìåíåå ÷åì 99 ïðîöåíòîâ
ïàð (x, y). Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ îòîáðàæåíèå φ : Z2015 → Z2015,
äëÿ êîòîðîãî φ(x + y) = φ(x) + φ(y) äëÿ ëþáûõ x, y ∈ Z2015, è
f(x) = φ(x) äëÿ íå ìåíåå ÷åì 90 ïðîöåíòîâ âû÷åòîâ x èç Z2015.


