
Радомский А. О. 1

Теорема Романова и суммы двух квадратов

А.О. Радомский 1

1Национальный исследовательский университет «Высшая школа экономики»,
г. Москва

Н. П. Романов (1934) доказал, что если к множеству натуральных чисел, пред-
ставимых в виде суммы простого числа и степени заданного целого основания 𝑎 > 1,
добавить число 1, то получится множество положительной плотности. Мы обобщаем
этот результат в следующем направлении.

Пусть 𝐴 = {𝑎𝑛}∞𝑛=1 и 𝐵 = {𝑏𝑛}∞𝑛=1 — две последовательности натуральных чисел.
При некоторых ограничениях на 𝐴 и 𝐵 мы получаем нижнюю оценку для количества
натуральных чисел 𝑛, не превосходящих 𝑥, которые можно представить в виде суммы
𝑛 = 𝑎𝑖 + 𝑏𝑗. В частности, мы получаем результат в случае, когда 𝐴 — это множество
простых чисел или чисел, представимых в виде суммы двух квадратов, а

𝐵 =
{︀
𝑎𝑓(𝑚) : 𝑚 ∈ N

}︀
,

где 𝑎 > 1 — целое число и 𝑓(𝑛) — произвольный полином с целыми коэффициентами,
положительный на множестве натуральных чисел.
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